1* Prova de Variaveis Complexas
Matemadtica - 4° ano - 03/06/2025

Nome:

Resolva 5 das 6 questoes abaixo, e escreva o nimero da questao que vocé nao resolveu:

Se ndo marcar nenhuma questao, todas as questoes serao corrigidas e terao peso 1%0 ~ 16, 67.

1. Calcule

1—2z'+2—i
1+ 1—if

2. Mostre que o conjunto dos ntimeros complexos nao possui divisores préprios de zero, isto é, se

zw=0entao z =0 ou w = 0.

3. Considere # um ntmero real (arbitrario). Calcule (cos@ + isen#)?, usando a Férmula de
DeMoivre e o produto de um nimero complexo por ele mesmo. Usando estas duas formas de

cédlculo deste quadrado, mostre que

cos(26) = cos? § — sen? § e sen(260) = 2senf cosf.

4. Prove a igualdade |z — z|? + |z + 2|? = 4]z|?, vélida para qualquer niimero complexo z.

5. Determine um inteiro positivo n que satisfaz

<—\f + \fz> =1

6. Determine todas as solucdes da equacdo w® = 1 no conjunto dos niimeros complexos.



