2% Prova de Fundamentos de Céalculo
PROFMAT - 2° ano - 04/07/2024

Nome:

Resolva 5 das 6 questoes abaixo, e escreva o nimero da questao que vocé nao resolveu:

Se ndo marcar nenhuma questao, todas as questoes serao corrigidas e terao peso 1%0 ~ 16, 67.

1. Dada a funcao f : (0,00) — R definida por f(z) = /x, use a definicdo de derivada para

mostrar que f é derivavel em (0,00) e determine a derivada f'(z).

2. Sejam f, g : [a,b] — R fungdes derivaveis, mostre que (fg) é deriviavel também e além disso,

(f9)(z) = f'(z)g(x) + f(x)g (),

para todo z € [a, b].

3. Sejam f,g : [a,b] — R duas fungdes continuas em [a,b] com f(b) — f(a) = g(b) — g(a) e

derivaveis em (a,b). Mostre que existe ¢ € (a,b) tal que f'(c) = ¢'(c).

1
4. Use a definicao de integral para calcular / 2 — 1 — 2%dx.
0

5. A Funcao Beta ¢ a funcao a dois parametros reais que a cada u,v € (0,00), associa o nimero

real )
B(u,v) = / 2711 — z)v .
0

Mostre que B(u,v) = B(v,u).

6. Seja f:[a,b] - R uma fungao continua e com derivada continua em [a, b]. Mostre que
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/a ' fa) () =

n(n+1) Z 2 n(n+1)(2n+1) 13— n?(n+1)2
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