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Nome:

Resolva 5 das 6 questoes abaixo, e escreva o nimero da questao que vocé nao resolveu:

Se ndo marcar nenhuma questao, todas as questoes serao corrigidas e terao peso 1%0 ~ 16, 67.

1. Sejam X C R um conjunto aberto, e a € R. Mostre que o conjunto a + X = {a+z; =z € X}

é aberto.

2. Seja X C R um conjunto arbitrario. Mostre que:

i) X = int(X©).

i) XC = (int(X))C.

3. Se K C R é compacto e F' C R é fechado entao mostre que (K N F') é compacto.

4. (Teorema do confronto) Sejam f,g,h: X — R trés fungoes e a € X', satisfazendo

f(z) < h(zx) < g(x)

para todo z € X. Se
lim f(z) = L = lim g(z),
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entao mostre que lim h(x) = L.
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5. Sejam f: X — R uma funcao e a € X'. Se li_r>n f(x) = L, mostre que L é ponto aderente do
xX a
conjunto Im(f) = f(X).

6. Sejam f : X — R uma funcdo com f(z) > 0 para todo z € X e a € X'. Mostre que

. . . 1
;gré f(x) = oo se e somente se C(ljl_I)I(lz 7y = O

Para toda esta prova, considere N = {1,2,3,4,...}.



