
Exerćıcios Extras - Prinćıpio de Indução Finita

1. Usando o Prinćıpio de Indução Finita, prove as igualdades

i) 1 + 3 + 5 + · · ·+ (2n− 1) = n2;

ii) 13 + 23 + 33 + · · ·+ n3 = (1 + 2 + 3 + · · ·+ n)2;

iii) 1
1·2 + 1

2·3 + 1
3·4 + · · ·+ 1

n(n+1) = n
n+1 ;

iv)
n∑

k=1

k2 =
n(n + 1)(2n + 1)

6
;

v)
n∑

k=1

k3 =

[
n(n + 1)

2

]2
;

2. Considerando a ∈ (0,∞) mostre que ln an = n ln a, qualquer que seja n ∈ N = {1, 2, 3, 4, . . . }.

3. Considerando a ∈ R e a definição de potência natural

an =

{
a se n = 1

a · an−1 se n 6= 1,

mostre que para quaisquer m,n ∈ N = {1, 2, 3, . . . },

i) (ab)n = anbn;

ii) am · an = am+n;

iii) (am)n = amn.

Sugestão: Use indução sobre n qualquer que seja m ∈ N.
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